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建議題解

結構式試題

1. (a) 在△𝑉𝐵𝐶，

𝑉𝐷 = 1.2 sin 60°

= 3√3
5 m

在△𝐴𝐵𝐶，

𝐴𝐷 = 1.2 sin 60°

= 3√3
5 m
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cos ∠𝑉𝐷𝐴 1M

∠𝑉𝐷𝐴 ≈ 70.528 779 37°

在△𝑉𝐺𝐷，

𝑉𝐺 = 3√3
5 sin ∠𝑉𝐷𝐴 1M

≈ 0.980 m 1A

(b) 所求之角等於 𝑉𝐵𝐶與 𝐴𝐵𝐶之間的交角，即 ∠𝑉𝐷𝐴。 1M+1A
所求之角為 70.5°。 1A

2. (a) 該紙卡沿 𝐴𝐶對稱。
故此，∠𝐵𝐴𝐶 = 60°及 ∠𝐴𝐶𝐵 = 180° − 60° − 70° = 50°。 1A

𝐴𝐶
sin 70° = 10

sin 50° 1M

𝐴𝐶 ≈ 12.3 cm 1A

𝐵𝐶 = 10 sin 60°
sin 50° ≈ 11.3 cm 1A

(b) (i) 𝐴𝐸 = √𝐴𝐵2 − 𝐵𝐸2及 𝐶𝐸2 = √𝐵𝐶2 − 𝐵𝐸2

𝐴𝐶2 = 𝐴𝐸2 + 𝐶𝐸2

= 𝐵𝐶2 + 𝐴𝐵2 − 2𝐵𝐸2 1M

𝐵𝐸 ≈ 6.22 cm 1A
(ii) 設 ℎ cm為所求距離。

𝐴𝐸 = √102 − 𝐵𝐸2 ≈ 7.83 cm及 𝐶𝐸 = √𝐵𝐶2 − 𝐵𝐸2 ≈ 9.4 cm
1
3 × (𝐴𝐸)(𝐷𝐵)

2 × 𝐶𝐸 = 1
3 × (𝐴𝐷)(𝐴𝐶) sin 60°

2 × ℎ 1M+1M

ℎ ≈ 8.66 1A

所求距離為 8.66 cm。
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3. (a) 𝐴𝐶2 = 82 + 122 − 2(8)(12) cos 100° 1M

𝐴𝐶 ≈ 15.5 cm 1A
(b) (i) 設 𝑀 為 𝐵𝐷的中點。

𝐷𝑀 = 3 cm

在△𝐴𝑀𝐷，

𝐴𝑀 = √82 − 32

= √55 cm 1M

在△𝐶𝑀𝐷，

𝐶𝑀 = √122 − 32

= √135 cm

在△𝐴𝐶𝑀，

(√55)2 = 𝐴𝐶2 + (√135)2 − 2(𝐴𝐶)(√135) cos ∠𝐴𝐶𝑀 1M

∠𝐴𝐶𝑀 ≈ 27.1°

所求之角為 27.1°。 1A
(ii) 設 𝑄為 𝐷至 𝐴𝐶的垂足。
由於 sin ∠𝐷𝑃𝐵

2 = 𝐷𝑀
𝑃𝐷，

∠𝐷𝑃𝐵在當 𝑃𝐷為極小時為極大，即 𝑃 = 𝑄。 1A
當 𝑃由 𝐴移動至 𝑄，∠𝐷𝑃𝐵增加。
當 𝑃由 𝑄移動至 𝐶，∠𝐷𝑃𝐵減少。 1A

4. (a) 在△𝐴𝐵𝐶，

𝐴𝐶2 = 92 + 152 − 2(9)(15) cos 120° 1M

𝐴𝐶 = 21 cm 1A

在△𝐴𝐷𝐶，∠𝐴𝐷𝐶 = 180° − 120° = 60°
由於 𝐴𝐷 = 𝐶𝐷，∠𝐷𝐴𝐶 = ∠𝐴𝐶𝐷 = 180° − 60°

2 = 60°及△𝐴𝐶𝐷為等邊三角形。 1M

So, 𝐴𝐷 = 𝐴𝐶 = 21 cm。 1A

(b) 所求圓的圓心在△𝐴𝐶𝐷的外心 𝑂。設 𝐸為 𝐴𝐷的中點。
∠𝑂𝐴𝐸 = 60°

2 = 30°。

半徑 = 𝑂𝐴 = 𝐴𝐸
cos 30° 1M

= 21
2 ÷ cos 30°

= 7√3 cm 1A

E

O
A

B
C

D

(c) 所求之角為 ∠𝑂𝐸𝑉。 1A
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𝑂𝐸 = 𝑂𝐴 sin 30° = 7√3
2 cm 1M

tan ∠𝑂𝐸𝑉 = 15
𝑂𝐴 1M

∠𝑂𝐸𝑉 ≈ 68.0° 1A

所求之角為 68.0°。

5. (a) ∠𝐵𝐷𝐶 = 360° − 150°
2 = 105° 1A

502 = 322 + 𝐵𝐷2 − 2(32)(𝐵𝐷) cos 105° 1M

0 = 𝐵𝐷2 − 64(𝐵𝐷) cos 105° − 1476
𝐵𝐷 ≈ 31.0 cm 或 − 47.6 cm（捨去） 1A

(b) (i) 𝐴𝐶2 = 322 + 322 − 2(32)2 cos 40° 1M

𝐴𝐶 ≈ 21.9 cm
所求距離為 21.9 cm。 1A

(ii) 設 𝐸為 𝐴𝐶的中點。
所求之角為 ∠𝐵𝐸𝐷。 1A

𝐷𝐸 = 32 cos 40°
2 ≈ 30.1 cm 1M

𝐵𝐸 = √502 − (𝐴𝐶
2 )

2
≈ 48.8 cm

𝐵𝐷2 = 𝐷𝐸2 + 𝐵𝐸2 − 2(𝐷𝐸)(𝐵𝐸) cos ∠𝐵𝐸𝐷
∠𝐵𝐸𝐷 ≈ 37.7° 1A

(iii) △𝐴𝐶𝐷的面積 = 1
2(32)(32) sin 40° 1M

= 512 sin 40° cm2

體積 = 1
3(512 sin 40°)(𝐵𝐸 sin ∠𝐵𝐸𝐷) 1M

≈ 3270 cm3 1A
另一方法：

體積 = 1
3 (1

2(𝐴𝐶)(𝐵𝐸)) (𝐷𝐸 sin ∠𝐵𝐸𝐷) 1M+1M

≈ 3270 cm3 1A

(c) 設 𝐷′及 𝑃′分別為 𝐷及 𝑃在平面 𝐴𝐵𝐶的投影。
由於△𝐵𝐷𝐷′ ∼ △𝐵𝑃𝑃′，可得

𝑃𝑃′

𝐷𝐷′ = 𝐵𝑃
𝐵𝐷 = 1

2。 1M

𝐴𝐵𝐶𝑃的體積
𝐴𝐵𝐶𝐷的體積 =

1
3(△𝐴𝐵𝐶的面積)(𝑃𝑃′)
1
3(△𝐴𝐵𝐶的面積)(𝐷𝐷′)

= 𝑃𝑃′

𝐷𝐷′ = 1
2

同意該宣稱。 1A
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